POURCENTAGES

<— Manuscrit italien de 1490
« pc® »signifiait « per cento ».

Manuscrit italien de 1684 —
On trouve le symbole -3-proche de
la notation actuelle.

Partie 1 : Définition

Exemples :
- Si dans un exercice, un éleve répond a 40 questions sur 100 questions, on dit qu’il a fait 40 pour 100

de I'exercice. 40 pour 100 se note 40 %.

- Si une tablette de chocolat de 100 g contient 75 g de cacao, on dit qu’elle contient 75 pour 100 de
cacao et on note : 75 % de cacao.

Méthode : Exprimer un pourcentage
u Vidéo https://youtu.be/hY-2J9zJJEw

a) Dans un groupe de 100 personnes, 25 personnes portent des lunettes.
Quel est le pourcentage de personnes portant des lunettes ?

b) Sur ses 50 oursons en chocolat, Mia en a donné 42 a ses copains. Quel pourcentage d’oursons en
chocolat Mia a-t-elle donné a ses copains ?

Correction
a) 25 pour 100 des personnes du groupe portent des lunettes.
Donc on note : 25 % des personnes du groupe portent des lunettes.

b) Si Mia avait eu 100 oursons (50 x 2), elle en aurait donné 84 (42 x 2). Mia a donc donné 84 % de ses
oursons en chocolat.

Partie 2 : Calculer mentalement les pourcentages

Pourcentage 10 % 25 % 50 % 75 % 100 %

Prendre ... Le dixiéme Le quart La moitié Les trois Le tout
quarts

Revient a ... 110 14 12 14 puisx 3 x1
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Méthode : Effectuer du calcul mental avec les pourcentages
u Vidéo https://youtu.be/ixjag8iXLXk

Calculer :

a) 50 % de 40 €
b) 25 % de 8 km
c)10% de30L
d) 75 % de 1 000
e) 200 % de 7 kg

Correction

a)50 % de 40 € b) 25 % de 8 km c) 10% de30L
=La moitié de 40 € = Le quart de 8 km = Le dixieme de 30 L
=40:2 =8:4 =30:10

=20€ =2 km =3L

d) 75 % de 1 000 e) 200 % de 7 kg

= Les trois quarts de 1 000 = Le double de 7 kg

=(3:4) %1000 =2X7

=750 =14 kg

Partie 3 : Appliquer un pourcentage

84 % des enfants aiment les maths cela signifie que :
sur 100 enfants, il y en aurait 84 qui aiment les maths.

Toutes les écritures suivantes sont égales :

84 %
=84 pour 100

=84 sur 100
84

" 100
=84 :100

=0,84

Méthode : Appliquer un pourcentage (1)

I3 vidéo https://youtu.be/Ce6E56g5bY0

Si 84 % des enfants aiment les mathématiques : sur un groupe de 25 enfants, combien d’entre eux
devraient aimer les maths ?
Correction
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On cherche les 84 9% de 25 éleves.
84

84 9% de 25= — x 25
100

= (84 : 100) X 25
=0,84 x 25
=21

Dans ce contexte, 21 enfants sur 25 devraient aimer les maths.

Méthode : Appliquer un pourcentage (2)

u Vidéo https://youtu.be/2UVaPRdSMIO

Un article colte 89 €. Son prix est réduit de 20 %.
Calculer le nouveau prix.

Correction
o Calcul de la réduction : 20 % de 89 €

e Calcul du nouveau prix : 89-17,80=71,20 €

Méthode : Appliquer un pourcentage (3)

u Vidéo https://youtu.be/Gl-x8mTHJbo

On réduit le prix d’'un pantalon de 40 %. Son nouveau prix est de 32,40 €.

Calculer le prix avant réduction.

Correction

On construit un tableau de proportionnalité :

Prix avant réduction

100

X

Nouveau prix

60

32,40

!

>< 0,6

Calcul du coefficient de proportionnalité :
60: 100 =0,6

Une réduction de 40 % signifie qu’un prix de 100 € est réduit de 40 €

et donc le nouveau prix est :
100-40=60 €

Calcul du prix avant réduction : 32,40 : 0,6 = 54 €
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Partie 4 : Calculer un pourcentage

Méthode : Calculer un pourcentage

u Vidéo https://youtu.be/ TcFaeFb6sl
u Vidéo https://youtu.be/vVAKINWWINi8

Le collége René Descartes compte 650 éleves. Parmi eux, 351 sont demi-pensionnaires.
Quel est le pourcentage de demi-pensionnaires au college ?

Correction
Le nombre d’éleves demi-pensionnaires est de 351 sur un total de 650 éléves, soit :

351 54
—=054=—"7=54%
650 100

Le pourcentage d’éleves demi-pensionnaires au college René Descartes est de 54 %.

Partie 5 : Pourcentage et TVA

Méthode : Appliquer des taxes

uVidéo https://youtu.be/iL_U6er 12Y
u Vidéo https://youtu.be/s4GTUFI6MZ8

1) Le prix HT (Hors Taxe) d’'une caméra est de 436 €.
Sachant que la TVA (Taxe d valeur ajoutée) est de 19,6 % du prix HT, calculer le prix TTC (Toutes
Taxes Comprises) de cette caméra. Arrondir au centieme d’euro.

2) Un anorak est vendu en magasin 65,78 €. Quel est son prix HT ?

3) La taxe sur les cigarettes est différente de celle appliquée sur les autres biens de
consommation.
Un paquet vendu 4,60 € comprend une taxe reversée a |'état de 3,68 €.

a) Quel est le taux en % de la taxe sur les cigarettes ?

b) Quel est le pourcentage de la taxe par rapport au prix TTC ?

Correction
1) 19,6 % de 436

=19,6/100 x 436 = 85,456
Prix TTC = 436 + 85,456 =~ 521,46 €
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Prix TTC

119,6

65,78

2)

Prix HT

100

X

X =65,78 x 100 : 119,6 = 55 (Quatriéme proportionnelle)
Son prix HT est de 55 €.

3) a)

Prix HT

0,92

100

Taxe

3,68

X

On veut un pourcentage, soit pour 100.

x=100x 3,68 :0,92 =400 (Quatrieme proportionnelle)
La taxe sur les cigarettes s’éleve a 400 %.

b)

Prix TTC

4,60

100

Taxe

3,68

X

x =100x 3,68 : 4,60 = 80.

La taxe sur les cigarettes représente 80 % du prix TTC.

Partie 6 : Proportion et pourcentage

1. Proportion

Exemple :
Sur les 480 éléves inscrits en classe de 2"9¢, 108 d’entre eux sont externes.

La population totale des éléves de 2" compte 480 éléves. C'est la population de référence.

Seconde
=480

Externe
=108

La sous-population des éléves externes compte 108 éleves.

e La proportion d’éléves externes parmi tous les éléves de 2" est :

108

9

Cette proportion peut s’exprimer en pourcentage : p = 22,5 %.
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e Parmiles 480 éléves de 2", 15 % ont choisi I'option grec.
15 % de 480 ont choisi I'option grec, soit :

15
15 % x 480 = —— x 480 = 72 éléves.
100

Méthode : Associer effectif, proportion et pourcentage

u Vidéo https://youtu.be/r8546rk9x9k

Une société de 75 employés compte 12 % de cadres et le reste d’ouvriers.

35 employés de cette société sont des femmes et 5 d’entre elles sont cadres.

a) Calculer I'effectif des cadres.

b) Calculer la proportion de femmes dans cette société.

c) Calculer la proportion, en %, de cadres parmi les femmes. Les femmes cadres sont-elles sous ou
surreprésentées dans cette société ?

Correction
12
a)12%de75=—">%x75=09.
100

Cette société compte 9 cadres.

35
b) La proportion de femmes est donc égale a p; = 7—5 = 1—5 =~ 0,47.

La société compte environ 47 % de femmes.

c) La population de référence est maintenant « les femmes ».

5
La proportion de cadres parmi les femmes est égale a p, = 3— = ; =~ 0,14 = 14%.

14 % > 12 % donc les femmes cadres sont surreprésentées dans cette société.

2. Pourcentage de pourcentage

Exemple :
Dans un bus, il y a 40 % de scolaires. Et parmi les scolaires, 60 % sont des filles.

—— \

— . \
Scolaires Bus

.

—

\ \ 40 % du bus

60 % des scolaires
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La proportion de scolaires filles dans le bus est donc égale a :
60 % de 40 % = 60% x40% = 0,6 X 0,4 = 0,24 = 24 %.
Il'y a donc 24 % de filles scolaires dans le bus.

Propriété :
AcB et BcC.
p, est la proportion de A dans B.

p, est la proportion de B dans C. @
Alors p; X p, est la proportion de A dans C. B

Remarque :

Pour calculer un pourcentage de pourcentage, on multiplie les pourcentages entre eux.

Méthode : Calculer un pourcentage de pourcentage

u Vidéo https://youtu.be/nPPRsOW2veU

Sur 67 millions d’habitants en France, 66 % de la population est en age de travailler (15-64 ans).

La population active représente 70 % de la population en age de travailler.
a) Calculer la proportion de population active par rapport a la population totale.
b) Combien de frangais compte la population active ?

Correction

a) Le pourcentage de population active par rapport a la population totale est égal a :
70% x 66 % = 0,7 X 0,66 = 0,462 = 46,2 %.

46,2 % des francais sont actifs.

b) 46,2 % de 67 = 0,462 X 67 = 30,954.
La France compte environ 31 millions d’actifs.

Partie 7 : Evolution exprimée en pourcentage

1. Calculer une évolution

Propriétés :

e Augmenter un nombre de 25 % revient a le multiplier par 1 + 0, 25.

e Diminuer un nombre de 25 % revient a le multiplier par 1 — 0, 25.

140,25 =1,25et1 — 0,25 = 0,75 sont appelés les coefficients multiplicateurs.
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Exemples :

Taux Coefficient
d’évolution multiplicateur
+38% 140,38 =1,38
+5% 14 0,05=1,05
—45% 1—-0,45=0,55
-4 % 1—-0,04=096

Remargue : Cette propriété se généralise pour tout pourcentage :

T
e Augmenter un nombre de T % revient a le multiplier par 1 + E
T

e Diminuer un nombre de T % revient a le multiplier par 1 — E

T T
1+——et1———sont appelés les coefficients multiplicateurs.
100 100

Méthode : Appliquer une augmentation ou une diminution en %

u Vidéo https://youtu.be/UVXFEDUNS]l
u Vidéo https://youtu.be/-5QmcMuzy5I

a) Le prix d'un blouson qui coutait 160 € est réduit de 35 %.
Calculer le nouveau prix du blouson.

b) Le prix d'un survétement qui coltait 49 € est augmenté de 8 %.
Calculer le nouveau prix du survétement.

Correction

a) 160 € est le nombre de départ. Le prix est diminué de 35 %.
Diminuer un nombre de 35 %, revient a le multiplier par 1 — 0, 35.
Calcul du nouveau prix apres diminution :

160 x (1 —0,35)

= 160 x 0,65

= 104 €.

Le nouveau prix du blouson est de 104 €.

b) 49 € est le nombre de départ. Le prix est augmenté de 8 %.
Augmenter un nombre de 8 %, revient a le multiplier par 1 + 0, 08.
Calcul du nouveau prix apres augmentation :

49 x (1 +0,08)

= 49 x 1,08

= 52,92 £.

Le nouveau prix du survétement est de 52,92 €.
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2. Calculer un taux d'évolution

Définition :
On considere une valeur V,, qui subit une évolution pour arriver a une valeur V;.
. . L V1—-Vo
Le taux d'évolution est égala: t = .
Vo
Remarque :

Sit > 0, I'évolution est une augmentation.
Sit < 0, I'évolution est une diminution.

Méthode : Calculer un taux d’évolution

u Vidéo https://youtu.be/Y48-iK7Cp20

La population d'un village est passé de 8500 a 10400 entre 2018 et 2022.
Calculer le taux d'évolution de la population en %.

Correction
La population de départ V,, est égale a 8500.
La population d’arrivée V; est égale a 10400.

Vi=Vy 10400-8500

Vo 8500
Le taux d'évolution de la population est environ égal a 22,4 %.

t= =~ 0,224.

Partie 8 : Evolutions successives, évolution réciproque

1. Evolutions successives

Exemple :
On augmente un prix de 5 %, puis on I'augmente a nouveau de 20 %. On a effectué deux évolutions

successives.
Attention : +5 % suivi de +20 % n’équivaut pas a +25% !
Pour calculer le taux d’évolution global, on fait :

1,05%x 1,20 =1,26 -  Augmentation globale de 26 %

Propriété : Pour calculer le coefficient multiplicateur global d’évolutions successives, on multiplie les
coefficients multiplicateurs de chaque évolution.
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Méthode : Déterminer un taux d'évolution global

u Vidéo https://youtu.be/qOg2eXd8HvO

En 2021, la boulangerie-patisserie Aux délices a augmenté ses ventes de 10%. En 2022, elle a diminué
ses ventes de 5%.
Calculer le taux d'évolution global des ventes sur les deux années.

Correction
e Le coefficient multiplicateur correspondant a I'augmentation en 2021 est égal a :
140,10 =1,1.

e Le coefficient multiplicateur correspondant a la diminution en 2022 est égal a :
1-0,05=0,95.

e Le coefficient multiplicateur global sur les deux années est égal a :
1,1 X 0,95 = 1,045 =1 + 0,045.

Multiplier un nombre par 1 + 0,045, revient a I'augmenter de 4,5 %.
Le taux d'évolution global des ventes sur les deux années est donc égal a 4,5 %.

2. Evolution réciproque

Exemple :
On augmente un prix de 25 %. Puis on diminue ce prix pour qu’il retrouve le prix de départ. Cette

diminution s’appelle une évolution réciproque.

Pour calculer le taux d’évolution réciproque, on fait :

1
T 0,80 =1-0,20 - Diminution de 20 %

Propriété : Pour calculer le coefficient multiplicateur de I’évolution réciproque, on prend l'inverse du
coefficient multiplicateur.

Méthode : Calculer un taux d'évolution réciproque

u Vidéo https://youtu.be/NiCxHYkpNiM

a) Un magasin a des ventes en diminution de 8% sur I'année 2022.

Quel devrait étre le pourcentage d'évolution sur I'année 2023 pour que les ventes retrouvent leur
valeur initiale ?

b) La population d’un village a augmenté de 3% sur une année puis retrouve sa valeur initiale 'année
suivante. Quel est le pourcentage de baisse sur la 2¢ année ?
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Correction
1) e Le coefficient multiplicateur correspondant a la diminution de 8 % est égal a :
1—-0,08 =0,92.

e Le coefficient multiplicateur de I'évolution réciproque est égal a :

1
092 ~ 1,087 =1+ 0,087.

)

Multiplier un nombre par 1 + 0,087, revient a I'augmenter de 8,7 %.
Pour que les ventes retrouvent leur valeur initiale, il faudrait qu'elles augmentent d'environ 8,7 % sur
I'année 2023.

2) e Le coefficient multiplicateur correspondant a I'augmentation de 3 % est égal a :
1+ 0,03 =1,03.

e Le coefficient multiplicateur de I'évolution réciproque est égal a :

1
—— % 0,971 =1-0,029 (%).
1,03

Multiplier un nombre par 1 — 0,029, revient a le diminuer de 2,9 %.
Sur la 2¢ année, la population diminue d’environ 2,9 %.

(*) Pour trouver 0,029, on a fait 1 — 0,971 !
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